Appena posso completo queste note rendendole una dimostrazione completa del
teorema dimostrato oggi; per ora correggo un paio di spiacevoli errori nella
lezione di oggi e scrivo in modo piu pulito il termine EP.

Per definizione, si ha

v ker {d: FpMp+q/Fp+1Mp+q N FpMp+q+1/Fp+1Mp+q+1}
By = Im {d; FpMp+q—1/Fp+1Mp+q—l RN FpMp-l-q/Fp-i-lMp-i-q}

Il numeratore si riscrive come
ker {d: FpMp+q/Fp+1Mp+q N FpMp+q+1/Fp+1Mp+q+l}
— {a c FPMPTY - (g € Fp+1Mp+q+1} /Fp+lMp+q
A lezione ho detto (erroneamente) che, analogamente, il denominatore &
Im {d: FpMp+q71/Fp+1Mp+q71 N FpMp+q/Fp+1Mp+q}
- {db - be FpMp+q—1} /Fp+1Mp+q
e da qui e poi nata tutta la mia confusione. In realta il denominatore non puo
scriversi in quel modo per la semplice evidente ragione che FPT1MP*4 non & un
sottomodulo di {db tbe FpMp+q_1}. La scrittura corretta e
Im {d: FpMerqfl/FerlMerqfl — FpMp+q/Fp+1Mp+q}
= ({a=db:be FPMPTI} 4 prHLNPta) [ppHlppta
Adesso si puo semplificare e scrivere
{a € FPMPTY : da € Fp+1Mp+q+1} /Fp“Mp*q
({a=db : be FPMpta=1} 4 Frti)fp+a) [Frtl)fr+a

{a c FPMPHe - dg € Fp+1Mp+q+1}
" {db : be FPMpra-1}  {c € FpriNpra}

P.q _
E7? =

Ossrviamo che, se b € FPMP+9~L allora db € FPMPT9 e quindi
{db:be FPMPTI=1} = {db : be FPMPTI™1} 0 FPAMPTY,
inoltre, se ¢ € FPHIMPTA allora dc € FPTIMPHIHL da cui
{c c FerlMerq} — {c e Fptipgpta . g. ¢ FerlMerqul} ,

e possiamo scrivere

{a c FPMPYe - (g ¢ Fp+1Mp+q+1}/Fp+1Mp+q
({a=db : b€ FPMpta=1} 4 Fp+ipfpt+a) [Fr+lpfpta
{a c FPMPHe - dqg € Fp+1Mp+q+1}
{db : b e FrMrta—1} 4 {c e FPtiMPrta ; dc € Frtiprtatl}

P,q _
BT =




Questa scrittura ridondante serve a preparate la scrittura della generica pagina
E,; in generale si ha:

Epa {a € FPMP*4 : da € FPHrppHatl)

" T ({db : be FrrtiMpta-1y O FPMPTa) + {c € FPHINPYG ; de € FrirMptatly

A lezione per ragioni misteriose, la seconda parte del denominatore e diventata,
scorrettamente, {c € FPT"MPT? : dc =0}. le ragioni di questa allucinazione
non sono poi cosl misteriose: per r = oo si trova appunto

{a € FPMP*1 : da = 0}
({db : b€ Mpra—1} 0 FPMp+a) 4 {c € FPriMP+a : de = 0}

Ep,q —

Ricordando le notazioni
ZPYY M) ={a€ MP™M : da=0};  BPTYM)={db:be MPTI"!}
questo si riscrive come

Zp+q(M) N FrpNpta
(Bp+q(M) N FpMp+q) + (Zp+q(M) N Fp+1Mp+q)

P,q
EP =

Ricordando che
A A/B

B+C C/)(BNO)

questo diventa

(ZP*a(M) N FpMp+q) / (Bp+q( )N FpMp+q)

Ep,q - (Zp+q(M) N Fp+1Mp+q) / (Bp+q( )m FrMP+tan Zp+q(M) N Fp+1Mp+q)
_(ZPre(M) N FPMPYY) / (BPTI(M) N FPMPH)
(Zrta(M) N Frti)pta) /( pra(M) N FrtiMrta)
_ FPHP“J(M)
FrtlHpr+a(M)
= GrP(HPT(M)).



