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Esercizio 1. Trovare gli estremi inferiore e superiore dei seguenti insiemi.
Dire se l’estremo inferiore è un minimo e l’estremo superiore un massimo.

(1):

{
x =

3n− 2

2n
;n ∈ N

}
(2):

{
x =

t+ 1

t− 2
; t ∈ R, t > 2

}
(3):

{
x = n2 + 3n− 1;n ∈ N

}
(4): {|x| : x2 + x < 2}

Esercizio 2. Dimostrare che
√

2 è l’estremo superiore dell’insieme

{x ∈ Q : x2 < 2, x > 0}.

Esercizio 3. Dimostrare che nell’intervallo (α, β), con α, β reali, c’è un
numero irrazionale c.

Esercizio 4. Se r è razionale (r 6= 0) e x è irrazionale, si dimostri che rx e
r + x sono irrazionali.

Esercizio 5. Si dimostri che non esistono numeri razionali il cui quadrato
è 12.

Esercizio 6. Dimostrare che l’insieme dei numeri irrazionali non è numer-
abile. È numerabile l’intervallo (0, 1]?

Esercizio 7. Calcolare i seguenti limiti:

(1): lim
n→+∞

n2

n!

(2): lim
n→+∞

n(
√
n2 + n− n)

(3): lim
n→+∞

lnn3

ln(n3 + 3n2)

(4): lim
n→+∞

(
1 +

1

nn

)n!
Esercizio 8. Dire per quali valori reali di α esistono finiti i limiti

(1): lim
n→+∞

(
1 +

n2 + 1

nα

)n
(2): lim

n→+∞
(αn + nα)

1



2 GIOVANNI SCILLA

Giovanni Scilla: SAPIENZA Università di Roma, Dipartimento di Matemat-
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