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1) Verificare che le seguenti funzioni sono sviluppabili in serie di Taylor di punto iniziale
x0 = 0 nell’intervallo indicato, e scrivere le relative serie di Taylor:

f(x) = cos
(x

2

)
, x ∈ [0, π] ; g(x) =

1√
1− x2

, x ∈ (−1, 1) ; h(x) = arcsin x, x ∈ (−1, 1).

2) Calcolare, per serie, gli integrali:∫ x

0

sin(t2)dt ,

∫ x

0

cos(t2)dt (x ∈ IR).

3) Determinare il raggio di convergenza di ciascuna delle seguenti serie di potenze:

∞∑
n=0

n4en

(n+ 1)!
zn (z ∈ C),

∞∑
n=0

3n

en
logn

(
x2 +

1

2

)
(x ∈ IR) .

4) Studiare la convergenza puntuale, uniforme e totale della serie di funzioni

∞∑
n=1

x2e−n
√
x (x ≥ 0) .

5) Studiare la convergenza puntuale ed uniforme in [0, 1] della successione di funzioni

fn(x) = (x2 − x)n .

Calcolare

lim
n→∞

∫ 1

0

fn(x)dx .

6) Studiare la convergenza puntuale ed uniforme in [0, 2] della successione di funzioni

fn(x) =


n2x se 0 ≤ x ≤ 1

n

−n2x+ 2n se 1
n
< x < 2

n

0 se 2
n
≤ x ≤ 2 .

Calcolare

lim
n→∞

∫ 2

0

fn(x)dx ,

∫ 2

0

[ lim
n→∞

fn(x)]dx .
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