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Esercizio 1. Se x = (21, 72) € R? poniamo
(1): lxl[1 = || + |22,

(2): [[x[loo := max{la1], [x2]}.
Mostrare che (1) e (2) sono norme su R? e che vale la seguente relazione

27V lxlly < [fxlloo < [lxll < IIxll1, V€ B2
Disegnare le corrispondenti sfere unitarie.

Esercizio 2. Sia {x,} una successione convergente con limite z. Posto

A=A{z1,2z2,...,2p,... } U{zx},

mostrare che A & chiuso.

Esercizio 3. Disegnare i seguenti insiemi e determinarne interno, chiusura,
frontiera e derivato:

(a): E={(z,y) e R?:[|(z,y)]| < Ly = 0} U{(0,~y) : y € [0,1]};
(b): E={(z,y) eR?:0<2<2,0<y<1}

(c): E={(z,y) € R*: [|(z,y)l| <1} U{(z,9) : y=0,-2 <z <2}
(d): E={reR:2? < —z};

+oo
(e): E=[J(@2n,2n+1).

n=1

Esercizio 4. Stabilire se le seguenti successioni in R? convergono e, se si,
calcolarne il limite.

(a): x, = (27 "sin(nn/4),27 " cos(nw/4));

(b): x, = (m(n +1) = Inn, sin <711>>

()t %, = <\/m ”2—3n>;

" Bn2 41

Cx 1\" WmGa2+1) \
(d): X”<<1+n!) ’ln(3n2+n+2)>’
(e): 3 = (V37 +1, 3/ (=n));
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(f): x,, = (sin(nn/3), cos(nm/3));

(g): xp = (sinn, (—1)").
Esercizio 5. Dimostrare che se E CR, E # ) e E # R, allora OF # ().
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