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Esercizio 1. Estendere con continuità a tutto R2, se possibile, le seguenti
funzioni di due variabili reali.

(i): f(x, y) = xy log(x2 + y2);

(ii): f(x, y) =
xy

|xy|
.

Esercizio 2. Sia X ⊂ R. Una funzione f : X → R si dice hölderiana di
ordine α, 0 < α ≤ 1, in A ⊂ X se esiste una costante positiva M tale che

|f(x)− f(y)| ≤M |x− y|α, ∀x, y ∈ A.
Dimostrare che ogni funzione hölderiana in A è uniformemente continua

in A.

Esercizio 3. Stabilire se le seguenti funzioni sono uniformemente continue
in (0, 3], [3,+∞), (0,+∞).

(i): f(x) =
e−x

x
;

(ii): f(x) =
x+ 1√
x

;

(iii): f(x) = x2
(

cos
1

x
− 1

)
+
√
x− 2.

Esercizio 4. Assegnata la funzione f : R2 → R2 definita da

f(x, y) = (x+ y, x− y),

dimostrare che è continua in R2. È uniformemente continua?

Esercizio 5. Assegnata la funzione f : R2 → R definita da

f(x, y) = max{x, y},

dimostrare che è continua. È uniformemente continua?
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Esercizio 6. Stabilire se le seguenti funzioni sono uniformemente continue.

(i): f(x) = cos2 x;

(ii): f(x) = log x.

Esercizio 7. Studiare la convergenza in I = [0, 1] delle successioni di fun-
zioni

(i): fn(x) =
x

1 + nx
;

(ii): gn(x) =
nx

1 + nx
.
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