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DF(x,Av) = ADF(x, v) per ogni A € R.
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Se il limite dei rapporti incrementali &€ uniforme per x che varia
nella palla unitaria di X allora la funzione si dice differenziabile nel
senso di Fréchet (René Fréchet 1878-1973).

Questa condizione si esprime anche richiedendo

[F(x +v) = F(x) = DF(x, v)|ly

[[v]x—0 v x

=0.
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Se F é Lipschitziana e X, Y sono di dimensione finita allora F é
differenzabile in ogni punto di X eccetto un insieme trascurabile.

Per funzioni come nel teorema le due nozioni di
differenziabilita nel senso di Gateaux e Fréchet coincidono;
trascurabile va interpretato in senso opportuno (misura di
Lebesgue).
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In tutti e due i quesiti la derivata di Gateaux gioca un ruolo chiave.
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Da questo un grande impulso allo studio delle geometrie degli spazi
di Banach. Spazi di Asplund ...
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Applicazioni in Controllo Ottimo, Calcolo delle Variazioni, teoria
delle soluzioni di Viscosita.



