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Esercizio 1

Sia φ : [0, 2]→ R2, φ(t) = ((t − 1)2, (t − 1)3)

a) Determinare se φ è chiusa e se è regolare

b) Determinare le coordinate del punto φ(1
3 ) e se il punto ( 1

4 ,
−1
8 ) appartiene

alla curva

c) Calcolare la lunghezza della curva.

d)Trovare una curva φ1 : [1, 3]→ R2 tale che φ1(1) = φ(1) e φ1(3) = φ(2).
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Esercizio 2 Per ogni integrale doppio in a), b) e c) disegnare il dominio
D e calcolare l’integrale

a)
∫ ∫

D
sin x dxdy per D = [−2π, 0] × [0, 2π]

b)
∫ ∫

D
x dxdy per D = {(x, y), 0 < x < 1, 0 < y < 1 − x2}

c)
∫ ∫

D
e2x dxdy per D = {(x, y), 0 < x, 0 ≤ y ≤ 3 − x}

d) Sia f (x, y) = x2 + 1. Dimostrare che se D è un disco di raggio R allora∫ ∫
D

f (x, y)dxdy ≥ πR2.
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Esercizio 3

Per ogni integrale in a), b) e c) disegnare il dominio D e calcolare l’integrale

a)
∫ ∫

D
x2 dxdy per D = {(x, y), x2 + y2 ≤ 2}

b)
∫ ∫

D
x dxdy per D = {(x, y), 0 < x, 0 < y, x2 + y2 ≤ 1}

c)
∫ ∫

D
1

1+x−y dxdy per D = {(x, y), 0 ≤ x + y ≤ 1, 0 ≤ x − y ≤ 2}

d)
∫ ∫ ∫

E
1+x dxdy per E = {(x, y, z), (x, y) ∈ [−2, 0]×[0, 2], 1+x ≤ z ≤ x+y}


