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Esercizio 1. Siano m < n interi positivi. Dimostrare che un’applicazione C∞ da Sm a Sn è
omotopa ad una mappa costante tramite un’omotopia C∞.

Esercizio 2. Sia n > 0 e sia p ∈ CPn. Calcolare H∗(CPn \ {p}) come R-algebra.

Esercizio 3. Siano n ≥ 2 e d ≥ 1 interi, e sia

M := {[X0 : · · · : Xn] ∈ CPn |F (X) = 0}
dove 0 6= F ∈ C[X0, . . . , Xn]d è un fissato polinomio omogeneo di grado d.

(a) Dimostrare che, se L ⊂ CPn è una retta non contenuta in M , allora |L ∩M | ≤ d e in
effetti esistono rette per le quali l’uguaglianza è ottenuta.

(b) Calcolare il numero di intersezione L ∩M , dove L è una retta di CPn.
(c) Dimostrare che τM = d · τH , dove H è un iperpiano proiettivo di CPn.


